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Algorithme des
fractions continues

Soit ¢ € R. On écrlt
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Ondit que ¢ = |ag; aq,ay, ... | estle
développement en fraction continue de €.
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On dit que — a tﬂ\’aeveloppement en fraction

continue fini.
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Domaines Euclidiens

Un Domaine Euclidien est un anneau

(R, +, - ) muni d'unefonction 6: R\{0} —» N

(appelé le sthasme euclidien)

Satisfaisant

(EO) Va,b € R, ab=0=>a=00ubl=0.

(E1) Va,bE€R,3qr€R t.q mﬁm:f
a=qgb+r avecr =0oud(r) <6(b %

(E2) Sl a+ 0+ b, alors 6(ab) > 6(a)6(b) 4
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Algorithme d’Euclide

re, 71 € R avec r; # 0, on peut écrire

Aol T 15 ,avec §(ry) < 6(ry)
alrz T 7"3 , dveC 5(7‘3) < 5(7"2)

= Ap_1"My + a1 ,avec 6(rpqq) < 6(1y)
= UnTn+1
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Exemple: R = R|X]
5(p(x)) = degré(p(x))

>+ 4xt +x3 —x%+2x + 1

x3+3ﬂ+x —2
x4 +x —3

+ 3x21+ X — 2
=9x% +6x — 5 + -
(x+2)+- T
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Généralisation aux
2 complexes

L’anneau,ides entiers de Gauss est un
domaine Euclidien R = Z|i], avec pour
sthasme la,,uorme complexe
6(a + bi) = |,Cl-|-bl|2 = a® + b*

On a pour corps de fraction

HJ(@QL)—{Z:Z a,b,c, dEZ et
cq&OoudiO}
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L 32 —0,30,2,—5i,
~2,7i,2,-9i,—2,
‘11,2, —13i, -2, ...]

e'a un développement régulier.
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